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1.9 - Uma Revisita aos Sistemas de Equações Lineares. Dependência e
Independência Linear de Filas Paralelas de uma Matriz. Caracteŕıstica
de uma Matriz.

Necessitamos de introduzir, desde já, dois conceitos bastante delicados: de-
pendência e independência linear. No Caṕıtulo IV (Espaços vectoriais), retomá-
los-emos em toda a sua generalidade.

1.9.1. - Definição

Seja A =


α11 α12 · · · α1n

α21 α22 · · · α2n

· · · · · · · · · · · ·
αm1 αm2 · · · αmn

 ∈ Mm×n(K).

(i) Se m = n, isto é, se A é uma matriz quadrada, dizemos que as filas par-
alelas (linhas ou colunas) de A são linearmente dependentes se o sistema
homogéneo

Ax = 0 ⇔


α11 α12 · · · α1n

α21 α22 · · · α2n

· · · · · · · · · · · ·
αm1 αm2 · · · αmn




η1

η2

· · ·
ηn

 =


0
0
· · ·
0


é indeterminado.

Caso contrário, isto é, quando o sistema anterior for determinado, dizemos que as
filas paralelas (linhas ou colunas) de A são linearmente independentes.

(ii) Se m 6= n, isto é, se A é uma matriz rectangular, dizemos que:
(ii-a) as colunas de A são linearmente dependentes se o sistema ho-

mogéneo

Ax = 0 ⇔


α11 α12 · · · α1n

α21 α22 · · · α2n

· · · · · · · · · · · ·
αm1 αm2 · · · αmn




η1

η2

· · ·
ηn

 =


0
0
· · ·
0


é indeterminado; caso contrário, isto é, quando o sistema anterior for determinado,
dizemos que colunas de A são linearmente independentes.

(ii-b) as linhas de A são linearmente dependentes se o sistema homogéneo

AT x = 0 ⇔


α11 α21 · · · αm1

α12 α22 · · · αm2

· · · · · · · · · · · ·
α1n α2n · · · αmn




η1

η2

· · ·
ηn

 =


0
0
· · ·
0


é indeterminado; caso contrário, isto é, quando o sistema anterior for determinado,
dizemos que linhas de A são linearmente independentes.
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